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Aurreko argibideak: Probaren iraupena: ordubete 
Erantzun sei ariketa hauetako bosti (ariketa bakoitzak 2 puntu balio du) 
 
1. Ikasle batek azterketa batean sartzen diren 25 gaietatik 15 ikasi ditu. Azterketan, bi 

gai hartzen dira zoriz, eta ikasleak haietako bat aukeratu behar du. Bilatu ezazu zer 
probabilitate dagoen ikasleak ikasitako 15 gaietako bat aukeratu ahal izateko. 
 

2. A eta B hirien artean 255 km daude. Une batean auto bat A-tik abiatzen da B-rantz 
90 km/h abiaduran eta, une berean, beste bat B-tik A-rantz 80 km/h-an. Bi autoak 
abiadura konstantean higitzen badira, zenbat denbora beharko dute topo egiteko eta 
zer distantzia egina izango du bakoitzak topo egitean? 
 

3. Kalkulatu bi funtzio hauek zehazturiko eremuaren azalera: 
 𝑓(𝑥) = −𝑥2 + 2    𝑦     𝑔(𝑥) = 𝑥2 

4.  

a) Aurkitu itzazu funtzio honen maximo eta minimoak:  𝑓(𝑥) =
𝑥3

(𝑥−1)2                                          

b) Egin ezazu funtzioaren gutxi gorabeherako irudia. 

5. Eskola batean 300 ikasle daude; haien batez besteko pisua 70 kg da, eta 
desbideratze estandarra 5 kg da. Ikasleen pisuen banaketa normala dela baldin 
badakigu, kalkulatu: 
 

a) Zenbat ikaslek pisatzen duten 60 kg eta 80 kg artean. 
b) Zenbat ikaslek pisatzen duten 55 kg baino gutxiago. 
 
 

6. Bi dado jaurti dira batera:  
a) Zein dira emaitza posibleak? 
b) Zein da probabilitaterik handiena duen emaitza eta zergatik?  
c) Zer probabilitate dago bi dadoak jaurtita emaitza zenbaki bikoitia ez izateko? 
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I (A) TAULA 

BANAKETA NORMAL TIPIFIKATUA N(0,1) 

Taulak, z-ren balio bakoitzerako, z-ren ezkerrean geratzen den azalera ematen du 
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1.  

𝑃(𝑔𝑢𝑡𝑥𝑖𝑒𝑛𝑒𝑧 𝑔𝑎𝑖 𝑏𝑎𝑡) = 1 − 𝑃(𝑔𝑎𝑖 𝑏𝑎𝑡𝑒𝑟𝑒 𝑒𝑧) = 1 −
10

25
∙

9

24
= 0,85 

2. A-tik abiatutakoak x distantzia egiten du B-tik irtendakoarekin topo egin arte 

 
 

𝑒 = 𝑣 ∙ 𝑡  𝑖𝑧𝑎𝑛𝑖𝑘, 

  
             𝑥 = 90𝑡
255 − 𝑥 = 80𝑡

} → 255 − 90𝑡 = 80𝑡 → 255 = 170𝑡 → 𝑡 =
255

170
= 1,5 ordu   

𝑥 = 90𝑡 = 90 ∙ 1,5 = 135 km → 255 − 𝑥 = 255 − 135 = 120 km  

3.  

 
 
 

∫ (−𝑥2 + 2 − 𝑥2)𝑑𝑥
1

−1

= ∫ (−2𝑥2 + 2)𝑑𝑥 =
1

−1

 [
−2𝑥3

3
+ 2𝑥]

−1

1

=
−2

3
+ 2 − (

2

3
− 2) =

8

3
= 2,67 𝑢2 

Ebazpena: 2,67 𝑢2 
 

4.  
Eremua (𝑓(𝑥)) = ℝ − {1} 

 

EBAZPENA 
GIZARTE- ETA OSASUN-ZIENTZIETARAKO MATEMATIKA 

(2020) 
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𝑓´(𝑥) =
3𝑥2 ∙ (𝑥 − 1)2 − 2 ∙ (𝑥 − 1) ∙ 𝑥3

(𝑥 − 1)4
=

(𝑥 − 1)(𝑥3 − 3𝑥2)

(𝑥 − 1)4
=

(𝑥3 − 3𝑥2)

(𝑥 − 1)3
 

 

Erroak hauek izango dira:
(𝑥3 − 3𝑥2)

(𝑥 − 1)3
= 0 → (𝑥3 − 3𝑥2) = 0 → 𝑥2(𝑥 − 3) = 0,   

 

eta, beraz: {
𝑥1 = 0
𝑥2 = 3

 

 
 Beraz, 0,1 eta 3 balioek 4 tarte zehazten dituzte: (−∞, 0), (0,1), (1,3), (3, ∞)  
 
x (−∞, 0) (0,1) (1,3) (3, ∞) 
f´(x) + + - + 
 ↗ ↗ ↘ ↗ 
 
Bi zeinu-aldaketa daude: 
• (0,1)-etik (1,3)-ra, baina ez dugu kontuan hartuko indeterminazioa duelako 
• (1,3)-tik (3, ∞)-ra, beherakorretik gorakorrera; beraz, minimo bat egongo da  x = 3 

denean 

𝑓(3) =
33

(3 − 1)2
=

27

4
 beraz, minimoa hau da: (3,

27

4
)  

 
Funtzioaren gutxi gorabeherako adierazpen graf ikoa:  
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5. a) 60 kg eta 80 kg artean: 
 

𝑝[60 < 𝑋 ≤ 80] = 𝑝 (
60 − 70

5
< 𝑍 ≤

80 − 70

5
) = 

= 𝑝(−2 < 𝑍 ≤ 2) = 𝑝(𝑍 ≤ 2) − [1 − 𝑝(𝑍 ≤ 2)] = 
= 0,97725 − (1 − 0,97725) = 0,9545 

0,9545 · 300 = 286,35 ≈ 286  

 
 

b) 55 kg baino gutxiago: 

𝑝(𝑋 < 55) = 𝑝 (𝑍 <
55 − 70

5
) = 𝑝(𝑍 < 3) 

1 − 𝑝(𝑍 > 3) = 1 − 0,00865 = 0,00135 

0,00135 · 300 = 0,405 ≈ 0  
 

6.  
a) 2,3,4,5,6,7,8,9,10,11 eta 12 
b)  

 1 2 3 4 5 6 

1 2 3 4 5 6 7 

2 3 4 5 6 7 8 

3 4 5 6 7 8 9 

4 5 6 7 8 9 10 

5 6 7 8 9 10 11 

6 7 8 9 10 11 12 

 
Zazpi; izan ere, haren probabilitatea hau da: 𝑃(7) =

6

36
=

1

6
 

c) 
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𝑝 = (
1

2
)

2

=
1

4
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EBALUAZIO-IRIZPIDE OROKORRAK 

 
1. Azterketari emango zaion puntuazioa 0 eta 10 puntu artekoa izango da. 
2. Problema guztiek balio bera dute: 2 puntu gehienez. 
3. Planteamendu   zuzenari   emango   zaio   balioa,   bai   globalari,   bai   atal  

bakoitzari (atalik balego). 
4. Zenbakizko  erroreak,  kalkulu-erroreak  eta  abar  ez  dira  kontuan  hartuko,  

baldin eta kontzeptualak ez badira. 
5. Problema  eta  problemaren  soluzioa  hobeto  bistaratzen  laguntzen  duten ideia, 

grafiko, aurkezpen, eskema eta abarri balio positiboa emango zaie..  
6. Aurkezpen egokiari balioa emango zaio. 

 
 
Problema bakoitzerako irizpideak 
 
1. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan:   

• Problema planteatzeko, zuhaitz-diagrama edo antzekoa erabiltzea  (0,75 puntu) 
• Problemaren ebazpen egokia (1,25 puntu) 

 
2. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan: 

• Problemaren planteamendua (1 puntu) 
• Problemaren ebazpena (1 puntu) 

 
3. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan: 

• Esparrua marraztea eta ebaki-puntuak lortzea (1 puntu) 
• Barrow-teorema aplikatzea (0,25 puntu) 
• Kalkuluen zehaztasuna (0,75 puntu) 

 
4. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan: 

• Deribatua ondo lortzea (0,5 puntu) 
• Goratze- eta beheratze-tarteak eztabaidatzea eta puntu kritikoak lortzea (1 puntu) 
• Gutxi gorabeherako irudia marraztea ( 0,5 puntu) 

 
5. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan: 

• Banaketa normalari eta eskatutako probabilitateari lotutako kalkuluak (puntu bat 
bakoitzeko) 

 
6. Problema puntuatzeko, hauek hartuko dira kontuan: 

• a)  (1 puntu) 
• b)  (1puntu) 
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PROBAKO GALDEREN ETA 

EZAGUTZA-ADIERAZLEEN ARTEKO ERLAZIOA 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
  

Galdera Ezagutza-adierazlea 
1 3.7 eta 3.9 
2 1.4 eta 1.5 
3 2.12 eta 2.13 
4 2.8, 2.9 eta 2.11 
5 3.6 
6 3.9 




