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e Probaren iraupena ordubetekoa izango da
Aurretiko argibideak e Erantzun sei ariketa hauetako bosti
e Ariketa bakoitzak 2 puntu balio du

1) Kolorezko bolatxoak dauzkaten bi kutxa ditugu. A kutxak 3 bola berde, 5 bola
gorri eta 4 bola urdin ditu. B kutxak 2 bola berde, 2 bola gorri eta 3 bola urdin
ditu. Ausaz, A kutxatik bola bat ateratzen da eta B kutxan sartzen da. Gero, B
kutxatik bola bat ateratzen da. Kalkulatu probabilitate hauek:

a) B kutxatik ateratako bola berdea izateko probabilitatea.

b) B kutxatik ateratako bola berdea izateko probabilitatea, jakinik A kutxatik
ateratako bola gorria izan dela.

c) Jakinik B kutxatik ateratako bola berdea izan dela, A kutxatik ateratako bola
gorria izateko probabilitatea.

2) Bonbilla-ekoizle batek 0,80 €-ko etekina lortzen du egindako pieza zuzen
bakoitzeko, baina egindako pieza oker bakoitzeko 1 € galtzen du. Egun
batean 2250 bonbilla ekoitzi nahi ditu, eta gutxienez 1710 €-ko etekina lortu.
Kalkulatu gutxienez zenbat bonbilla zuzen ekoitzi behar dituen bere helburua

lortzeko.

3) Kalkulatu funtzio hauek mugaturiko esparruaren azalera:

flx) = x2 — 4x + 3y gx) = —x? +3x —2
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4)

6)

Aztertu funtzio honen goratze- eta beheratze-tarteak, maximoak eta minimoak

eta egin funtzioaren gutxi gorabeherako adierazpen grafikoa:

flx) = x3+3x2— x— 3

Azterketa bat egin ondoren, ondorioztatu da heldu batek ur azpian batez beste
45 segundo irauten dutela arnasa hartu gabe, 7,3 segundoko desbideratze
tipikoarekin, eta datu horiek banaketa normal bati egokitzen zaizkio. Kalkulatu
portzentaje hauek:

a) 57 segundo baino gehiago irauten duten helduen ehunekoa.

b) 39 eta 57 segundo bitartean irauten duten helduen ehunekoa.

Hegoafrikan, Kenyan eta Zambian kutsatutako 3289 helduri M72 txertoa
aplikatzeari buruz 2019ko abenduan argitaratutako emaitzen arabera, % 54
biriketako tuberkulosi aktiboaren aurka babestuta geratu ziren. Kalkula itzazu
probabilitate hauek:

a) Txertoa 1800 heldurengan eraginkorra izatea.

b) Txertoa 1700 heldu baino gutxiagorengan eraginkorra izatea.
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N(0,1) kurbak —oc-tik z-raino mugateko azalerak

Areas limitadas por la curva N{0,1) desde —oc hasta z

0 0°01 0’02 0'03 0’04 0’05 0’06 0’07 0’08 Q0’09
0’5000 0’5040 0'5080 0°5120 0'5160 0’5199 0’5239 0'5279 0'5319 0’5359
0’1 | 0’5398 0°5438 0°5478 0°5517 0°5557 0’5596 0’5636 0°5675 0'5714 0’5753
0'2 | 0’6793 0’56832 (0’5871 0°5910 05948 0°5987 0'6026 06064 0'6103 0’6141
0’3 | 0°6179 0°6217 0°6255 0°6293 0'6331 0'6368 0'6406 0°6443 0'6480 0'6517
0’4 | 0’6554 0’6591 0°6628 0'6664 0'6700 06736 06772 0’6808 0’6844 0'6879
0’5 | 0’6915 0°6950 0°6985 0°7019 0°7054 0’7088 0'7123 0°7157 0'7190 0'7224
0'6 | 0°7T257 0'7291 0'7324 0°7T357 0'T389 0'7422 0'7454 0°7486 0'7T517 0'7549
0’7 | 0°7580 0’7611 0°7642 0°7673 0'7704 0’7734 0'7764 0°7794 0'7823 (0'7852
0'8 | 0°7881 0’7910 0’7939 0°7967 0°7995 0’8023 0’8051 0°8078 0°8106 0’8133
0’9 | 0°8159 0’8186 0'8212 0°8238 0’8264 0’8289 0’8315 0'8340 0'8365 0’8389

1] 0’8413 0’8438 ('8461 (0'8485 0°8508 0’85331 0’8554 0'8577 0’8599 0'8621
11 | 078643 0’8665 0'8686 0'8708 0'8729 (0’8749 0'8770 0’8790 0’8810 0’8830
1’2 | 0°8849 0°8869 078888 0’8907 0’8925 0'8944 0’8962 0’8980 0’8997 0’9015
1’3 | 0'9032 0’9049 0'9066 079082 09099 0’9115 0'9131 09147 0'9162 09177
1’4 | 09192 0°9207 09222 079236 079251 0'9265 0’9279 09292 09306 0’9319
1'5| 0°9332 09345 09357 0'9370 09382 0'9394 0’9406 0'9418 0’9429 0'9441
1’6 | 09452 0°9463 0'9474 (0°9484 0’9495 0'9505 0’9515 09525 09535 0’9545
1’7 | 0’9554 09564 0'9573 079582 0°9591 09599 0’9608 0°9616 0°9625 09633
1'8 | 09641 0°9649 09656 0'9664 0'9671 0’9678 0’9686 0'9693 0’9699 0’9706
1'9 | 0°9713 0’9719 0°9726 079732 09738 0'9744 0'9750 0°9756 09761 0'9767

21079772 0’9778 09783 0'9788 079793 0’9798 0'9803 079808 0'9812 0'9817
2’1 | 0°9821 0°9826 0°9830 0°9834 0'9838 0’9842 0'9846 0°9850 079854 0’9857
2'2 | 0’9861 0’9864 0°9868 0°9871 0'9875 0’90878 (0’0881 0°9884 0’9887 0’9890
2’3 | 0°9893 0°9896 0°9898 0°9901 0°9904 0'9906 0’9909 0'9911 0'9913 0’9916
2’4 | 0’9918 079920 079922 0'9925 0°9927 09929 0'9931 0°9932 0°9934 0’9936
2’5 | 0’9938 0°9940 0°9941 0°9943 0'9945 0'9946 0’9948 0°9949 0'9951 0'9952
2'6 | 0’9953 079955 079956 079957 0°9959 09960 0’9961 0°9962 0°9963 09964
2’7 | 0’9965 079966 0°9967 079968 079969 0’9970 0’9971 079972 09973 0'9974
2'8 | 0’9974 09975 079976 0°9977 0°9977 0’9978 0’9979 0°9979 0'9980 0'9981
2'9 | 0’9981 0’9982 079982 079983 079984 (0’9984 0’9985 079985 0'9986 0’9986

3 0°9987 0°9987 0°9987 0°9988 0'9988 0’9989 0'9989 0°9989 0'9990 0’9990
3'1 | 0'9990 09991 0°9991 079991 079992 0'9992 0'9992 079992 0'9993 0'9993
3’2 | 0°9993 0°9993 0°9994 0°9994 0°9994 0'9994 0'9994 0°9995 0'9995 0’9995
3'3 (079995 0’9995 0°9995 0'9996 0'9996 0'9996 0'9996 0°9996 0'9996 0’9997
3’4 | 0°9997 0°9997 0°9997 0°9997 0°9997 0'9997 079997 0°9997 0'9997 0’9998
3’5 | 0°9998 0°9998 079998 0°9998 0°9998 0’9998 079998 079998 079998 0’9998
3'6 | 0’9998 079998 09999 079999 079999 09999 0’9999 079999 0’9999 0’9999
3'7 | 0°9999  0°9999 0°9999 0°9999 0°9999 0'9999 0'9999 0°9999 0°9999 0’9999
3'8 | 079999 09999 079999 079999 079999 0’9999 0’9999 079999 0’9999 0’9999
3’9 | 170000 1°0000 170000 170000 1'0000 1’0000 1’0000 170000 1’0000 1’0000




— UNIBERTSITATERA PRUEBAS DE ACCESO A LA

SARTZEKO UNIVERSIDAD PA/S’A MAYORES

v HAUTAPROBAK 25 DE 25 ANOS
URTETIK GORAKOAK

Universidad  Euskal Herriko MAYO 2024

del Pais Vasco  Unibertsitatea 2024ko MAIATZA
GIZARTE- ETA OSASUN- MATEMATICAS PARA LAS
ZIENTZIETARAKO CIENCIAS SOCIALES YDE LA
MATEMATIKA SALUD

EBAZPENAK

1) Kolorezko bolatxoak dituzten bi kutxa ditugu. A kutxak 3 bola berde, 5 bola gorri eta 4
bola urdin ditu. B kutxak 2 bola berde, 2 bola gorri eta 3 bola urdin ditu. Ausaz, A kutxatik

bola bat ateratzen da eta B kutxan sartzen da. Gero, B kutxatik bola bat ateratzen da.
Kalkulatu probabilitate hauek:
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b) B kutxatik ateratako bola berdea izateko probabilitatea.

P(BerdeaB) = P(Berdea N BerdeaB) + P(GorriaA N BerdeaB) + P(UrdinaA N BerdeaB)
33 52 4 2 9

= — — _ = —_— - = — 0
12'8+12'8+12'8 32 0,2813 = % 28,13

c) B kutxatik ateratako bola berdea izateko probabilitatea, jakinik A kutxatik ateratako
bola gorria izan dela.
P(GorriaA N BerdeaB) B

P(BerdeaB/GorriaA) = P(Gorriad)

=025 =% 25

ol N

d) Jakinik B kutxatik ateratako bola berdea izan dela, A kutxatik ateratako bola gorria
izateko probabilitatea.

2
8 _10_ 3704 =937 04
—27 e
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P(GorriaA n BerdeaB) B

P(GorriaA/BerdeaB) = P(BerdeaB)

Ko

2) Bonbilla-ekoizle batek 0,80 €-ko etekina lortzen du egindako pieza zuzen bakoitzeko,
baina egindako pieza oker bakoitzeko 1 € galtzen du. Egun batean 2250 bonbilla ekoitzi
nahi ditu eta gutxienez 1710 €-ko etekina lortu. Kalkulatu gutxienez zenbat bonbilla
zuzen ekoitzi behar ditu bere helburua lortzeko.
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x = zuzen egindako bonbilla kopurua
y = oker egindako bonbilla kopurua

Sistema planteatzen dugu:

x = 2200

x+y= 2250
{ y =50

x.(0,80) + y.(—1) = 1710 — Sistema ebatziz - {

Beraz, gutxienez 2200 bonbilla zuzen ekoitzi behar ditu

3) Kalkulatu funtzio hauek mugaturiko esparruaren azalera:

flx) = x? —4x +3 y glx) = —x? +3x —2

Lehenengo, grafikoa egin eta esparrua identifikatuko da

Parabola bien arteko ebakitze — puntuek
integralaren muturrak zehazten dituzte

=1
x> —4x + 3=—x* +3x -2 —>{x1_
X, =25

3

Azalera = 1.13u*

Azalera kalkulatzeko:

() = g(0)). dx

X1

Barow aplikatuz: A = |H(x,) — H(x,)| u?

A=

u? = [H)2 | w?

A=(2.5,-0.75)

2,5 2 7 2.5
A= f ((x* — 4x + 3) = (—x% +3x —2)).dx| u? = §x3—§x2+5x u? =

1 1

2 7 2 7 9
A= (g (25)° =25+ 5(2,5)> - (5(1)3 —S W7+ 5(1)> u? =g u? = 1,125

4) Aztertu funtzio honen goratze- eta beheratze-tarteak, maximoak eta minimoak eta egin
funtzioaren gutxi gorabeherako adierazpen grafikoa:

fx)= x3+3x2—x— 3




UNIBERTSITATERA PRUEBAS DE ACCESO A LA

eman ta zabal zazu

SARTZEKO UNIVERSIDAD PARA MAYORES
v HAUTAPROBAK 25 DE 25 ANOS
Universidad  Euskal Herriko URTETIK GORAKOAK MAYO 2024
del Pais Vasco Uniberisitatea 2024ko MAIATZA
GIZARTE- ETA OSASUN- MATEMATICAS PARA LAS
ZIENTZIETARAKO CIENCIAS SOCIALES YDE LA
MATEMATIKA SALUD
Funtzioa aztertuz, ikusten da 3.mailako polinomio bat dela; beraz, OX ardatzarekin 2 ebakitze
— puntu ditu,
maximo bat eta minimo bat.
X1 = -3
f)=x34+3x>—x—-3=(x-1D.x+1D.(x+3) - f(x) =0—>{x2 =-1
X3 = 1

> 0 minimoa (x;,;)

e Mutur erlatiboak: f'(x) =0 - x =x; ME - f"'(x;) {< 0 maximoa (x;, ;)
vl

ffx)=3x2+6x—-1->f'(x)=0

X1 = _2,15 I . {
{x2=0,15 - f"(x)=6x+6-

f"(-2,15) < 0 » max(—2,15;3,08)
£7(0,15) >0 - min(0,15;—3,08)

e Inflexio — puntuak: f"'(x) =0 - x = x;
f'x)=6x+6->f"(x)=0->x=-1-1P(—1,0)

< 0 Beherakorra

. Monotonia:f’(x){ > 0 Gorakorra

ME eta IP -2,15 -1 0,15
X; -3 -2 0 1
f'(x:) >0 <0 >0 <0
(—o0; —2,15) (-2,15;-1) (-1;0,15) (0,15; )
Gorakorra Beherakorra Gorakorra Beherakorra

Gorakorra: (—x; -2,15) U (-1;0,15)

Monotonia — {Beherakorra: (=2,15;-1) U (0,15; )

Informazio horrekin, grafiko hau irudikatzen da:
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2
A=(1,0)

min = (0.15, -3.08)

f@)|= (-1 (z+3) (z+1)

5) Azterketa bat egin ondoren, ondorioztatu da heldu batek ur azpian batez beste 45
segundo irauten duela arnasa hartu gabe, 7,3 segundoko desbideratze tipikoarekin, eta
datu horiek banaketa normal bati egokitzen zaizkio. Kalkulatu portzentaje hauek:

Banaketa Normala: N(u, o), gure kasuan N (45,7.3)
Hori ebazteko, tipifikatu behar da:
N(45,7.3) - N(0,1)

xX— U
X d zZ =
o

a) 57 segundo baino gehiago irauten duten helduen ehunekoa.

57 — 45
P(x>57)=1—P(x<57)=1—P<z< — )=1—P(z<1,64)

=1-0(1,64) =1-0,9495 =0,0505 =% 5,05

b) 39 eta 57 segundo bitartean irauten duten helduen ehunekoa.

57 — 45 39 — 45
P(39<x<57)=P(x<57)—P(x<39)=P<Z< 3 )—(z< =3 )

= P(z < 1,64) — P(z < —0,82) = 0(1,64) — (1 — 9(0,82))
= 0,9495 — (1 — 0,7939) = 0,7434 = % 74,34
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6) Hegoafrikan, Kenyan eta Zambian kutsatutako 3289 helduri M72 txertoa aplikatzeari
buruz 2019ko abenduan argitaratutako emaitzen arabera, % 54 biriketako tuberkulosi
aktiboaren aurka babestuta geratu ziren. Kalkula itzazu probabilitate hauek:

Banaketa Binomiala: B(n,p), gure kasuan B(3289,0.54)
n = 3289
Konprobatu behar da ea normalera bihurtu daitekeen: p = 0,54
q=1—-p=044

- {np >5 beraz, bihurtu daiteke: B(n,p) - N(np,/npq)

>5

B(3289,0.54) - N(1776.06,27.95) - N(0,1)

, X —p
X d X d Z =
o

a) Txertoa 1800 heldurengan eraginkorra izatea.

P(x' = 1800) = P(1800 — 0,5 < x < 1800 + 0,5)
1800,5 — 1775,06 1799,5 — 1775,06
=P (Z 27,95 ) —P (Z 27,95 )
— P(z < 0,87) — P(z < 0,84) = $(0,87) — 3(0,84) = 0,8078 — 0,7995
—0,0083 = % 0, 83

b) Txertoa 1.700 heldu baino gutxiagorengan eraginkorra izatea.

1699,5 — 1775,06
P(x' < 1700) = P(x < 1700 — 0,5) =P<z< =

=1-0(274)=1-0,9969 =0,0021 =% 0,21

) = P(z < —2,74)
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EBALUAZIO-IRIZPIDE OROKORRAK

7. Azterketari emango zaion puntuazioa 0 eta 10 puntu artekoa izango da.
8. Problema guztiek balio bera dute: 2 puntu gehienez.

9. Planteamendu zuzenari emango zaio balioa, bai globalari, bai atal bakoitzari (atalik
balego).

10. Zenbakizko erroreak, kalkulu-erroreak eta abar ez dira kontuan hartuko, baldin
eta kontzeptualak ez badira.

11. Problema eta problemaren soluzioa hobeto bistaratzen laguntzen duten ideia,
grafiko, aurkezpen, eskema eta abarri balio positiboa emango zaie.

12. Aurkezpen egokiari balioa emango zaio.

Problema bakoitzerako irizpideak

—

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Problema zuhaitz-diagramaren bidez edo antzeko baten bidez planteatzea (0,5
puntu)
Probleman eskatutako probabilitateak modu egokian ebaztea (0,5 puntu bakoitzeko)

N

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Problemaren planteamendua (1 puntu)
Problemaren ebazpena (1 puntu)

w

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Integrazio mugatuaren mugak eta egin beharreko integrala ondo adieraztea (0,5
puntu)
Barrow-en teoremaren aplikazioa (1 puntu)
Egindako kalkuluen zuzentasuna (0,5 puntu)

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Lehenengo eta bigarren deribatuen kalkulu zuzena (0,5 puntu)
Monotoniaren azterketa eta mutur erlatiboen kalkulu eta analisia (1 puntu)
Adierazpen grafiko zuzena (0,5 puntu)

e o o N

)]

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Banaketa normalari eta eskatutako probabilitateei lotutako kalkuluak (1 puntu
bakoitzeko)

(o)

. problema (2 puntu) Problema zuzentzean, hau hartuko da kontuan:
Banaketa binomialari eta eskatutako probabilitateei lotutako kalkuluak (1 puntu
bakoitzeko)
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PROBAKO GALDEREN ETA EZAGUTZA-ADIERAZLEEN ARTEKO ERLAZIOA

Galdera Ezagutza-adierazlea
3.7 eta 3.9

14 eta1.5

212 eta 2.13

2.8, 2.9 eta 2.11

3.6

3.9

OGNS WN =
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