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EZ-OHIKO DEIALDIA 
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(*)  n  hertsiki gorakorra eta dibergentea da beraz, Stolz erabil daiteke. 

 

3.- Izan bedi 
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4.- a) Aurkitu  2( ) arctan 4f x x  funtzioaren berretura-seriezko garapena, non 

balio duen adieraziz. 
b) Kalkulatu   5) (0)f    eta   10) (0)f . 

(2.25 puntu) 

a) f deribatuko dugu: 
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Tarteko muga bietan aztertuz: 
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b) Lortutako garapena f funtzioaren Taylor-en seriea da, hau da 
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5.- Aurkitu analitiko eta grafikoki funtzio honen definizio-eremua: 
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   funtzioa emanik, non a : 

a) Aurkitu a  parametroaren balioa   f  jarraitua izan dadin. 

b) Aurkitutako a  parametroaren baliorako,  kalkulatu (0,0)xf    eta (0,0)yf   

c) Estudiatu  f  -ren diferentziagarritasuna (1,0) puntuan. 
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Beraz, f  jarraitua da ( , ) (0,0) puntuan 0x y a    
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c) (1,0) puntuan f funtzio diferentziagarrien konposaketa da beraz, bera ere 
diferentziagarria da puntu horretan. 
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, bektore unitarioa den,  OX+  ardatzarekin osaturiko angelua α 
izanik. 

(1,0) puntuko deribatu partzialak deribazio-erregelak erabiliz kalkulatuko ditugu: 
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7.- 2 2( , ) ( 1)f x y x g y x      funtzioa emanik, non f  eta g funtzio diferentziagarriak 

diren, deribatu diferentziagarriekin, estudiatu ea (0,1)P  eta 
1

,2
2

Q 
 
 

 puntu 

kritikoak diren, eta, baiezko kasuan, sailkatu, jakinda (2) 0g  , (2) 1g  , (2) 1g  
, (5) 1g   , (5) 0g    eta (5) 1g  . 

(1.5 puntu) 

2

2 2

2

( , ) ( 1) 2 ( ) 0 ( ) 0
( , ) ( 1)

( ) 0 ( ) 0( , ) 2 ( 1)

x x x

y yy

f x y g y x f P f P
f x y x g y x

f P f Qf x y x y g y

                       
 

Beraz, P eta Q puntu kritikoak dira. 

Sailkatzeko, bigarren diferentzialaren zeinua aztertuko dugu: 

2 2

2 2 2( ) 2 ( )xyx y
d f f dx f dxdy f dy         

2 2 2

2 22

2

2 2

( , ) 2 ( ) 2 ( ) 2

( , ) 2 ( 1) ( ) 2 ( ) 0

( ) 0 ( ) 8( , ) 2 ( 1) 2 2 ( 1)

x x x

xy xy xy

y yy

f x y f P f Q

f x y y g y f P f Q

f P f Qf x y x g y xy y g y

     
           
              

 

Orduan, 
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OHARRA: Bigarren diferentzialaren zeinua Sylvester-en irizpidea erabiliz ere azter 
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8.- Kalkulatu   3
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10.- Izan bedi    2
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11.- Izan bedi  kurbek mugaturiko R eskualde laua.    

a) Marraztu R eskualdea. 

b) Kalkulatu, integrazioa erabiliz, eskualde horren azalera. 

c) Kalkulatu, integrazioa erabiliz, OX ardatzaren inguruan biratzean, R 
eskualdeak sortutako solidoaren bolumena. 
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